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Produsul scalar a doi vectori
Unghiul a doi vectori
Vectori perpendiculari
Vectori coliniari

Trigonametrie

Funclii trigonometrice in triunghiul dreptunghic
Funclii trigonometrice pentru unghiuri uzuale
Rezolvarea triunghiului dreptunghic

Cercul trigonometric
Cadrane

Radiani

Funclii definite pe cercul trigonometric
Semnele funcliilor trigonometrice

Formule trigonometrice
Func!ii trigonometrice complementa re

Reducerea la primul cadran
Formule pentru sumd gidiferen!5
Formule pentru unghiul dublu
Formule pentru unghiul triplu
Formule pentru unghiul pe jum5tate
Formule pentru transformarea sumelor in produse
Formule pentru transformarea produselorin sume
Relalii intre fu nclii trigonometrice
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Cartea trateazi, intr-o r

abordirii cu succes a sL

Nalional de Bacalaureat. E

igi doresc aprofundarea a

secvenlial, respect6nd log

Pe 16ngi notiunile teoretlc

pentru fixarea conlinutu r

de sintez5 ce susline eficie

Atenlie insd, cunostinte

examenul. Nu gi suficientr

multitudini de aspecte.

succesului, aga cI i1i ofer

,/ Scrierea rezultatulur nr

intr-adevir, baremul de c

contine solutiile si, eve r

abordare nu iti va aduce o

,/ Scrie rezolvarea deta

Evident, vei primi puncta -

se micgoreazd probabi i ita:

toate elementele de te:

exercititiu. Eventual, sc'

formulele din aceasti ca -.

Apoi, detaliazd calculele s

Apticolii ale trigonometriei in geometrie

Teorema cosinusului
Teorema sinusurilor
Aria triunghiului
Aria paralelogramului
Raza cercului circumscris unui triunghi
Raza cercului inscris intr-un triunghi
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lr(D - c) + r(t - q) + r(q - o)lQ + q + qI= )qDE - f t eQ * fl
(q+o)qot.- r(q+D) _ tQ* ro
GQ+Qo-zo)(Q+0):eQ*ro
GQ+qD+zD)(q-D)=tQ-tD

(o at)(t+q)(q+D)t * er+ te* tD: t(c+q+D)
sQ - 7Qog. - QzDt - ED- = t(q - o-)

sQ -f TQ0E - QzDE * tD- = t(Q + D-)

tQ - zQnt' * QzD?- - ED : r(q - o)

€q + zqot. * QzDE l rD = t(q + o)

lz@ - c) + r(t - q) + r(q - ql! = )q - )D - qD - zr * zQ * zD
I

(cq + n I qo)7 - r(t + q + D) - f + zq + zD

zQzDZ - rlqnZ - r(q + D)l = zQzDZ - z(zQ * rD) = vQ * uo

qDZ-r(q+o):rQ*rD
(q+o)(q-D) = ze- zD

)qZ + )DZ - qDZ - zr I zQ * zD : r(c - q - D)

)qz - )DZ - qDZ + f * zQ * zD : r(t - q + D)

)qZ + )DZ+ qDZ + f * zQ * rD - r(t + q + D)

zQ*QoZ*rD=r(q-o-)
zQ*QoZ-zD=z(q+o-)
zq+qDZ-zD=r(q-o)
zq+qDZ*rD- r(q+o)
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Parteq intreogdFormule pentru sume

+t
L + Z+ 3+. ..*n = Lk : in(n* 1),n e N.

k=

k=L

23 + 43+ 63+. ..+(zn)3= i (zk)= = zn2(n * 1.)2,n e N*
k=I

1.t1,r+rn
r -z+ z i+ 3 . 4+"'+ 11i,- + D= LKk + 1)= ;1'n e N-

L' 2 + Z' 3 + 3' 4+.. . *n' (n + 1,) = !n(n + t)(n t 2),n e N*

t2 + 22 + 32 +... *n2= j U, ='Un(n t L)(Zn * r),n e N.
k=7

Ls + 23+ 33+. ..-;n3= f t, :Inr(n + L)z,n e N*L4
k=t

n

1+ 3 + s+. ..+(2n- 1) : Zrru- 1) = n2,ne N*
k=L

1.2 + 32+ s2+. ..+(zn - L)'= i (zk - L), :!n@n, - L),n e N-
k='t

3 + 33 + s3+. ..+(2n- 1)= = ;(zk -1)= = n2(znz- L),n e N.
k=7

n

2 + 4+ 6+. ..+(2n) = I (Zk) = n(n*1),n e N.
k=r

22 + 42 + 62+...+(zn)2= i (zk), ='rnrr+ L)(2n+ L),n e N*

Proprietdlile pd,

,/ lxle Z,VxeR
,/ lxl:x<3xr- Z

./ [x]+[yl<Lx+y]<

./ [m+x]=rn*lx),V:
'/ x,y e R,lyl l x 1y =

,/ Pentru m e Z: lx] = m

,/ Pentru m e Z: x,y E lt

Exemple

L.l2l=2,12,61 =2,l-2

= [1] = o,[;] = [,i] = ,

3. 1<^lz<z+f,lTl=-
SlDoniela Tilicd
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f- = ttr-] c z- > E^- > r- 1 - Wl 
= 

z > Z.l, > t'E

z- - [;t-] : [;-] 'r- =li-l't = [,sr] = [i] 'o =El7
O = [0] 't- = lyZ-l'Z- = lZ-l'Z = l9'Z]'Z - lZ)'t

*N ) u'(71tt)t:,1

(r-

,N J u,zil _

,N f u'61 1 u7)tT -

_.41 =

*lVlt

*11 J i.

*N)u'(I-r

pet tpunu lnun o pdoa4ul oaupd

alduaxg

l[): [x] <+ (I + tu'ut] ) ,('x:Z ) tu nr]uad

(I + ut1u] ) x e ru : lxl :Z )'utnrluad

ltl - lxl e [. > x > W]'A ),('x
Z ) ut A'u f x A'lxf 11il = lx + ut]

A ) ['x A'I+ [zC] + [xl > W + xl> [zf] + [x]

Z)xex=lxl
A)xA'Z)lxl

pttltf olatuaglg

T +U
.N3u':=u

*N ) u'(I - ,u7)-iL =

*N ) u'(I - ,utr1tL? .
I

Frat tpuna lnun a fia4ul llitpd a1tipla1tdot4

aJeru reu laf, nf, g;e8a alsa'[r] glelou'x1eat rnlnrpunu e p8earluleaued



Portea fraclianord a unui numdr reol

Partea fraclionarS a numdrului real x, notatl {x}, este egalS cu diferen}a

dintre x gi partea intreagd a lui x.

txj=x-lxl,x:=R

,-2 <'x' I -l
,-L<x(-0
,0 1x1L
'' =,.'..''

xe R, x ={-;

lxl':x2,vxeR
lx .yl = lxl . lyl,v x,y e )

l;l:#,v x,y e R,y # o

- {i} ::-Lrl =i-0=I
r {-l = -i- t-,J = -i- (-1) = -i +t='i

ffi Modutul unui nu

,x 10
,x)0

Proprietdtile mo

lxl >0,vxeR
lrl =O(tx:0
lrl =l-xl,vxeR

W Exempte

1. Si se compare numere e

r 1r r 3
o = l-r, 

(3) + al = l-,E
r 1r t4 _6t=lo,a-rsl =lro 

s

r 4t t 13-
, = lr,1(3) - al = l, n

735424
A:-:-.b----6 30' 5 30

2. Si se arate cd expres

oricare ar fi numirul real .t

E(x) : l4(x - 2)l - 212 '

Proprietdlite pdrlii fraclionare a unui numdr real

,/ {x}e [0,1),Vxe R

,/ txj:0exeZ
,/ tm+ x\:nL* {x},V x e R,Y me Z

Exemple

L. {2} - I - l2l = 2 - Z - 0, {2,6} = 2,6 - [2,6] = 2,6 - 2 = 0,6

2.t-zj- -2-t-21- -t-(-2)- -2*2=0
3. {-2,6} = -2,6 - [-2,6] : -2,6- (-3) = -2,6 * 3 = 0,4

tOlDaniela Tilicd

(



ptld 0ptu0OlIT

o - lZ - xlv - lz - xlb : lQ - x)zlz - l(^z - x)vl : (x)fl
'x leoJ lnJPtunu u Je aref rJo

pluelsuol alsa lx7 - VIZ - lg - xyl = (x)g ersardxe pc alere as pS 'Z

r = Q <D e+=+= ,'#.=]= q'H -2 - o

;= [l 
= l#-#l = E-T,l= |i-#,|:li-G)r'zl-'

;: [-l : || -21=||-?l : li, -r'ol=q

i:li-l =l?.i-l =l?.i,-l =l?.3,-: 12 * (E)'r-l = r tr I

ptrlrj *yatua6lgy

l'0:E+9'Z-
0-

g'o=z-9'z=19

lpal tpwnu tnu

eiuara;rp nc g;e8a alsa '{r

t
Z

apun 'J 'q'D alarcwnu aredu.ror as pS 'I

aldutaxl

(l,t - xl -,( + *)! - {[.'x]utut
T

(l,t - xl +,( + D! - {[.'x]xout
I

d)xA'{x'x-1xotu=lxl
A ) tt'x A'W + rl > ltrCt - trtl

A ) [.'x A'Wl + lxl > lt + xl

o+r l*l

a)['x xl

lxl
lxl
lxl
lxl

pat tpunu lnun !ryrynpau apip1altdot6

0<x'
o>x'

(plnpsqo a-olon) pat tp,,nu lnun p,pow 
ffi

;-\= x'v)x

lDe


